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UBUNGSBLATT 3

Der Prozess X;,t > 0 sei zur Filtration F; adaptiert. Fiir alle beschrankten Stoppzeiten 7
gelte
E| X, < oo und EX., = EX, .

Man zeige, dass dann X; ein Martingal ist.
HINWEIS: Fiir s < t definiere man 7 := sl 4 + tlsc bei A € Fs .

Man suche eine Funktionenfolge ( f,,) auf einem endlichen Mairaum (2, &, i), die gleichméBig
(oder gleichgradig) integrierbar ist, zu der es aber keine integrierbare Funktion g mit g >
|fnl w-fii  VneN gibt.

Man beweise, dass ( X, VY, ,&,,) ein Submartingal ist, wenn ( X,,,&,,) und (Y, ,&,,) Sub-
martingale sind.

Sind F,G Familien mesbarer Funktionen auf einem Mafiraum (Q,&, 1), so zeige man:

a) FC Ly N |F|<oo = F ist gleichméfig integrierbar,

b) G ist gleichméBig integrierbar, wenn F gleichméfig integrierbar ist und Vge G 3 f €

Man zeige, dass fiir Familien gleichgradig integrierbarer Familien mesbarer Funktionen F ,G
auch {fVg,fLtg: f€F,ge€ G} gleichmifig integrierbar ist.

Die monoton wachsende Funktion g : R* — R erfiillt lim,_, 9@) _ 5. Wenn eine Folge

von Zufallsvariablen X, ’
supE g(|X,|) < o
n

erfiillt, dann ist X,, gleichgradig integrierbar.



