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10. Ubung

. Seien X und Y Zufallsvariable auf dem W-Raum (2, F,P), und X’ und Y’ Zufalls-
variable auf dem W-Raum (', 7',P') mit X’ < E[Y'|X’] und X 4 XY 4y,
Zeigen Sie X <g Y.

. Sei X eine Zufallsvariable mit Verteilungsfunktion F' and Erwartungswert u. Zeigen
Sie 6# Ssl F
Hint: Verwenden Sie folgende Tatsache: Angenommen E[X ] < oo, E[Y,] < o0, E[X] <
E[Y]. Existiert ein ¢y € R, sodass Fx(t) < Fy (t) fiir t < to und Fx(t) > Fy (¢) fiir ¢t > to,
dann X < Y.

. Seien X, X, Y, Y na., X < X' und Y <4 Y'. Zeigen Sie X +Y <4 X' +Y".
. Zeigen Sie <g und < sind Halbordnungen.

. Seien F, G, F', G' Verteilungsfunktionen und F > F’, G < G’. Zeigen Sie

/R F'(z) dC (z) < /R F'(2) dG(z) < /R F(z) dG()

. Seien G, G’ Verteilungsfunktionen mit G < G’ (wie oben) und h : R — R derart,
dass fR dG )und [; h(x) dG’(x) wohldefiniert sind. Zeigen Sie, 1.A. gilt weder

Jg h(z ) < f]R z) dG'(z) noch [, h(z)dG(x) > [ h(z)dG'(z)



