Stochastische Analysis 2, SS15 Arpad Pinter

Ubungsblatt 1

1. (a) Seien k € N, aq,...,ax,8 > 0 und Xy,..., X} unabhingige, gammaverteilte Zufallsvaria-
blen mit X; ~ I'(«ay, B) fiir alle i € {1,...,k}.
Zeige, dass X := Z?Zl X; ebenfalls gammaverteilt ist. Genauer gilt

k
X ~T <Zai,ﬂ> .
=1

(b) Sei Y ~ N(0,0%I;) mit ¢ > 0 und d € N.

Zeige, dass
d 1
Y|Z~T
IE~T (5 502)

Hinweis zu : Zeige die Aussage zuerst fiir d = 1. Die Tatsache F(%) = /7 kinnte dabei hilfreich sein.

gilt.

2. (a) Sei X ~I'(a, B). Zeige, fir v € (—a,00) und p € (—o0, 3) gilt

o —(at7)
=00 =Sy (- 5) 2

(b) Sei Y ~ N(0,0%I;) mit ¢ > 0 und d € N.
Zeige mit Hilfe von :
(i) Fir p > —d gilt

sl - vy L)

(ii) Fiir 202p < 1 gilt
1

(V1-20%p)0

3. Sei M = (M;)¢>0 ein stetiges, quadratisch-integrierbares Martingal mit My = 0.
Zeige:

(a) E[M?] =E[[M]] fiir alle t > 0.
(b) Fiir M € My gilt | M| s, = E[[M]oc]

E[exp(p[Y][3)] =
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