5. Ubung aus Ma$- und Wahrscheinlichkeitstheorie
SS 2013

. Man zeige durch ein Gegenbeispiel, dass die oberen Schranken in den
Ungleichungen von Bonferroni i.A. nicht monoton fallend bzw. die un-
teren Schranken nicht steigend sein miissen.

. Man zeige, dass fiir jedes dulere Mafl p* auf € gilt

WAV (B) < 00 = | (A) — u*(B)| < u"(AAB) ¥ A, B € B(Q).

. Man zeige, dass fiir 2 o-endliche Mafle u, v auf einem Semiring ¥ gilt

V(A) < pu(A) VAeT = v(B)<u(B) VBeA(T).

. Ist @ € € ein beliebiges Mengensystem und f : € — R eine Funktion
mit f(0) =0, so ist

p*(A) := inf {Zf(cn) cAc|JCn, Cheevne N}

eine aduflere Maflfunktion.

. Ist A € R*¥ | so nennt man d(A) := sup{|Z — ] : &, € A} den
Durchmesser von A . Man zeige, dass fiir m > 0 und ¢ > 0 sowohl

[i, <(A) == inf {Z d(C)™: AC|JCp, d(Cp) <eVme N}

als auch

i (A) = sup piy, (A)
e>0

dullere MaBfunktionen sind.

. Ist (2,8, 1) ein o-endlicher Mafiraum, p* das zu p gehorige duflere
Mafl und B C € beliebig, so ist u* eine Maflifunktion auf & N B.

. Man zeige, dass fiir 2 Mafle ; und v auf einem Semiring ¥ {iber € gilt
(a) (p+v) =p +v
(b> m(u+ll)* ) mu* N My«
(c) Wenn p, v o-endlich = 90,4y« = My NN
(d) Im Allgemeinen gilt in b) keine Gleichheit.



