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1. Gibt es auf ([0,1],B N0, 1]) eine Lebesgue-Zerlegung von v bez. p fiir
=\, u(B):=((B):=|B] YBe®BN0,1],

2. Sei
0, r<l1
Inx 1<z <e
F — ) —
(@) %, e<zr<3
4 r >3
(a) Man zeige, dafl F' eine Verteilungsfunktion i.w.S. ist.
(b) Man bestimme das Maf} folgender Mengen {0}, {e},Q, [1,¢], [1,e)

)

)
(¢) Man bilde die Lebesgue-Zerlegung von pp beziiglich .
(d) Man zeige, dass fiir zwei Mafle u, v gilt

/fd(,u—i—u):/fd,u—i-/fdy.

(e) Man berechne [ 2%+ 1 1y, (z) dup(z).
3. Sind v, und v := ) v, endliche Mafle auf dem endlichen Mafiraum
n
(2, S, 1) mit den Lebesgue-Zerlegungen v, < pb,Vpe < b, Vs Lit,vp s Ly,

. ] P
so gilt ve =3 Une A Vs =D vn,s sowie ) ZC’Z’ZC - Cﬁl’;ﬁc .
n n o

4. Gegeben seien folgende Verteilungsfunktionen auf R:

0 falls z < 0
x falls0 <x <1
z+1 falls1 <z <2
3 falls x > 2

r fallsx <1
G(r) =< 2? falls1 <z <2
5 fallsz>2

F(z) =

Bestimmen Sie die Lebesgue-Zerlegung von g beziiglich pur sowie die
Radon-Nikodym-Dichte 3;”;—? des absolut stetigen Anteils.

5. Man zeige, dass auf & := {BxR: B € B } das Mal v(BxR) := \(B)
absolut stetig beziiglich p(B x R) := X2(B x R) ist, dass es aber keine
Dichte Z—Z gibt. Widerspricht dies dem Satz von Radon-Nikodym ?
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6. Sind (Q;,S;, ;) @ = 1,2 zwei o-endliche Mafirdiume, so zeige man,
dass aus v; < p; @ = 1,2 folgt: 11 ® vy K 1 ® e, und dass dann
gilt:

di®vy _ dn dvy
dpt @ po dpr dps
7. Man zeige, dass auf einem o-endlichen Mafiraum (Q, &, u) jedes o-

endliche, signierte Mafl v genau dann singuldr zu p ist, wenn kein
signiertes Mafl p # 0 existiert mit |p| < |[v| A p <K .



