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1. Man zeige, dass fiir jede Zufallsvariable X € £,(2,8,P),n € N, alle
ceRund m <ngilt E(X — )™ <2™ (E|X|" + |c|™)» .

2. Man suche eine Funktionenfolge (f,) auf einem endlichen Mafiraum
(Q,6,u), sodass zu jedem € > 0 ein 6 > 0 existiert, fir das gilt
w(A) <6 = [,|faldp < € aber sup [|fu|dp = oo, und ebenso

n
eine Folge mit sup [ |f,|dp < oo, die die obige € — 6- Bedingung nicht
n
erfiillt.
3. Man suche eine Funktionenfolge (f,) auf einem endlichen Mafiraum

(Q,6,u), die gleichméBig integrierbar ist, zu der es aber keine inte-
grierbare Funktion g mit ¢ > |f,| p-fii  Vn € N gibt.

4. Man zeige, dass auf einem endlichen Mafiraum (Q, & , u) fiir f,, € M™T
und g, = max fi, gilt
<i<n

/gnduﬁi / fidu,

[gn>] =fi>e
und [ g, dp = o(n), wenn die f,, gleichméBig integrierbar sind.
5. Sind F, G Familien mesbarer Funktionen auf einem Mafiraum (2, &, ),
SO zeige man:
(a) FC Ly AN |F| <oo = Fist gleichméBig integrierbar,
(b) G ist gleichméBig integrierbar, wenn F gleichméBig integrierbar
istund Vge G I feF: g <|f| pfi,
(c) sind F,G gleichmifig integrierbar, so ist {f Vg, f+¢g: f €
F,g € G} auch gleichméBig integrierbar.

6. Fiir unabhéngige Zufallsvariable X ,Y ~ B, und Z := min{l, X +Y'}
bestimme man E (X |Z), E (Y |Z) und iiberpriife, ob sie unabhéngig
sind.

7. Ist (2,6, P) ein Wahrscheinlichkeitsraum, 2 C & eine o-Algebra,
1<p,q:= p%l, X eL,(,6,P)und Y € L,(Q,2,P), so gilt

Y = E(X|2) @/YZdP:/XZdP VZEL(Q,A,P). (1)



