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UBUNGSBLATT 5

Fiir die folgenden Mafe v, p auf ([0,1],%B N [0,1]) soll geklart werden, ob eine Lebesgue-
Zerlegung von v beziiglich p existiert:

a) v:=\,u(B):=((B):=|B|] YVBe®Bn[0,1],

b) v:i=_(,pu:= A,

c) v(B):=|BNA|,u(B):=|BnA°, AeBnI0,1],

d) v(B):=|BNA|,uB):=|BnNA°, A¢Bn[0,1].

Man zeige, dass selbst dann , wenn g endlich und v g-endlich ist, aus v < p im Allgemeinen
nicht folgt, dass es fiir alle ¢ > 0 ein § > 0 gibt, sodass u(A) <6 = v(A) <e.

Man begriinde, dass die Funktion

0, z<l1
Inx 1<z<e
Fm’: M —
(@) ”C‘Fﬁ%, e<zr <3
4 xr >3

eine Verteilungsfunktion i.w.S. ist. Weiters bestimme man

a) das Maf folgender Mengen {0}, {e}, Q, [1,¢],[1,e) ,
b) die Lebesgue-Zerlegung von pp beziiglich A
c) und berechne [2? + L1y, (2) dup(z).

Ist (2,8, 1) ein endlicher Mafraum mit p(€2) > 0,v ein weiteres endliches Maf auf dem
Raum mit der Lebesgue-Zerlegung v, < p,vs Ly, A eine Teilsigmaalgebra von & und
v := vy die Restriktion von v auf 2 mit der Lebesgue-Zerlegung v, < plg, VsLpls , so gilt

D(A) > ve(A) A Ty(A) < vs(A) VAeA.
Fir 20:={(,Q} gilt v =7, und 5 =0.

Man zeige, dass auf & := {B xR : B € B } das Mak v(B x R) := A\(B) absolut stetig
beziiglich p(B x R) := A\y(B x R) ist, dass es aber keine Dichte Z—Z gibt. Widerspricht dies
dem Satz von Radon-Nikodym 7

Gegeben seien folgende Verteilungsfunktionen auf R:

0 falls x < 0 z fallsxz <1
T falls0 <z < 1 2

F(x) = Glo)=q o falls 1 <o <2
r+1 fals1<z <2 5 falls z > 2
3 falls z > 2 s

Bestimmen Sie die Lebesgue-Zerlegung von pg beziiglich up sowie die Radon-Nikodym-
Dichte zllz—g des absolut stetigen Anteils.



35) Sind v, und v := ) v, endliche Make auf dem endlichen Mafraum (Q,S, ) mit den
n
Lebesgue-Zerlegungen v, < p1,vp e < pb, Vs Lt vy sLpn, so gilt ve = vpe A Vg =) Ups
n n

: dvp, ¢ dv,
sowle E = = <,
d, d
n H 2




