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%E fiir| A] < o0
C | A9, fiir] A9 < oo
A:={ACR:|A| < o0 V |A°] < o0} eine o-additive Mengenfunktion
mit ¢(0) = ((R) = 0 definiert wird, die aber nicht zu einem signierten
MaR auf die von 2 erzeugte o-Algebra fortgesetzt werden kann.

. Man zeige, dass durch ((A) : auf der Algebra

. Man beweise, dass auf jedem signierten Mal3raum (2, S, v) gilt

V\(A)ZSUP{Z (A [ JAicA N AmAj:@,w;ej} :
i=1

i=1
Auerdem zeige man, dass fiir 2 signierte Maf3e ; und v, deren Summe
pu+v auch ein signiertes Mal? ist (d.h. © und v nehmen entweder beide
nicht den Wert —oo an oder beide nehmen oo nicht an), gilt

vl < lul + 1.

. Ist x4 auf einem Ring R additiv mit x() = 0 und nach unten be-
schrankt, d.h. es gibt ein K € R*, sodass u(4) > —K V A € R,
dann gibt es 2 Inhalte ™ und g~ auf R mit = p™ — p~ .

. Gibt es auf ([0, 1],8 N [0, 1]) eine Lebesgue-Zerlegung von v bez. y fiir

@ v:=AuB):=(B):=|B] YBe®Bnl0,1],
D vi=C,u=X,
(© v(B):=|BNA|,u(B):=|BnA°, Ae¢Bn[0,1],
(d) v(B):=|BnA|,u(B):=|BNA°, A¢BNI0,1].
. Man zeige, dass auf einem o-endlichen Mafraum (2,&, 1) jedes o-

endliche, signierte Mal3 v genau dann singuldr zu p ist, wenn kein
signiertes Mal} p # 0 existiert mit [p| < |v| A p < .

. Ist (2, &, uu) ein endlicher Maflraum mit (£2) > 0, v ein weiteres end-
liches Maf’ auf dem Raum mit der Lebesgue-Zerlegung v, < u,vs Ly,
2l eine Teilsigmaalgebra von & und v := v|y die Restriktion von v auf
20 mit der Lebesgue-Zerlegung v, < plg(, Vs L]y , so gilt

Ue(A) > ve(A) A Us(A) <wvs(A) VAe.
Fir 2 :={0,Q} gilt v =7, und v, = 0.

. Man zeige, dass es zu zwei endlichen, zueinander nicht singuldren
Mafen i, v auf einem Messraum (2 &) stets ein A € G und eine > 0
gibt, sodass p(A) > 0und e u(B) <v(B) VBCA.



