6.Ubung Héhere Wahrscheinlichkeitstheorie WS18
. Losen Sie die stochastische Differentialgleichung

dX(t) = pX (t)dt + o X (t)dW (1)
(Wenden Sie die Tto-Formel auf Y (t) = log(X (¢)) an).

. Bestimmen Sie das stochastische Differential vont W (t)3.

. W () = (Wh(t),..., Wa(t)) sei ein d-dimensionaler Wienerprozess, Y1, ..., Yy
quadratintegrierbare progressiv messbare Prozesse mit Y2 +...+Y? = 1.

Zeigen Sie, dass
/Y1 dW1 /Yd de

ein Wienerprozess ist (es geniigt, dass fiir den Fall zu zeigen, dass die Y;
einfach sind, und dann fiir eine einzelne Stufe; dort kénnen dann die Y;
als Konstante angesehen werden).

. W(t) = (Wi(t),. .., Wa(t)) sei ein d-dimensionaler Wienerprozess. Bestim-
men Sie das stochastische Differential von

Y(t) = W) = VWi (t)2 + ...+ Wa(t)2.

Mit dem Wissen aus dem vorigen Beispiel Kann man dieses Differential
als
d—1

) =

dt + dW (t)

schreiben.

Der Prozess Y heifit der Besselprozess.

. W sei ein Wienerprozess. Zeigen Sie, dass
U(t) = e W (e)

ein stationdrer Ornstein-Uhlenbeck Prozess ist.



